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บทคัดยอ 

วิธีการคํานวณหาคารากที่สองของจํานวนจริงใด ๆ เปน

ระเบียบวิธีทีม่ีการศึกษากันอยางแพรหลายในระดับมัธยมศึกษา

ตอนตน บทความแสดงถึงความเชื่อมโยงระหวางวิธีการคํานวณ

ดังกลาวกับภาพทางเรขาคณิต เพื่อแสดงถึงที่มาและหลักการที่

นํามาซึ่งระเบียบวิธีการคํานวณหาคารากที่สอง โดยจากการใช

ภาพทางเรขาคณิตนี้ทําใหเราสามารถขยายแนวคิดไปสูการสราง

วิธีการหาคารากท่ีสามของจํานวนจริงใด ๆ ไดอีกดวย 

คําสําคัญ: คารากท่ีสอง, คารากท่ีสาม, ภาพทางเรขาคณิต 

Abstract 

The algorithm to calculate the square root of 

any real numbers has been widely studied in junior 

high school level. This paper describes the relation 

between the algorithm and geometric pictures in 

order to explain the origin of the applied steps in the 

square-root-finding algorithm. From the description, 

we can extend the concept to implement an 

algorithm to calculate the cubic root of any real 

numbers. 
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1. บทนํา 

กระบวนการคํานวณเชิงตัวเลขเปนทักษะพื้นฐานใน

การศึกษาวิชาคณิตศาสตรในระดับชั้นมัธยมตอนตน การหาคา

รากที่สองของจํานวนจริงใด ๆ ดวยมือโดยวิธีตั้งหาร [1] เปน

ระเบียบวิธีการหนึ่งซึ่งผูที่เรียนผานระดับมัธยมศึกษาตอนตน

 

มาแลวนาจะไดศึกษามาแลว โดยรูปที่ 1 แสดงตัวอยางการ

คํานวณหาคารากที่สองของ 289 (ซึ่งก็คือ 
p

289 = 17 นั่นคือ 

289 = 172) และขั้นตอนการคํานวณ โดยจากรูปที่ 1 (ข) จะ

เห็นไดวาในการดําเนินการหาคารากที่สองนั้น เรามีวิ ธีการ

ดําเนินที่แตกตางจากการตั้งหารยาวอยู 2 ประการคือ (1) เรา

จะตองนํา 2 มาคูณกับผลลัพธที่ไดกอนหนานั้นและ (2) เรา

จะตองหาเลขเพ่ือมาเติมในหลักถัดไป ในขั้นตนผูที่เรียนระเบียบ

วิธีการนี้จะใชวิธีการทองจําเพื่อใหสามารถนําไปใชคํานวณคาได 

บทความนี้จะแสดงใหเห็นถึงที่มาของวิธีการดําเนินการดังกลาว

โดยใชภาพทางเรขาคณิตประกอบการอธิบายเพ่ือแสดงใหเห็น

ถึงท่ีมาของวิธีการคํานวณที่ใช โดยจากการใชภาพทางเรขาคณิต

นี้ทําใหเราสามารถขยายแนวคิดไปสูการสรางวิธีการหาคารากที่

สามของจํานวนจริงใด ๆ ไดอีกดวย 

 

 
รูปที่ 1 (ก) ตัวอยางการหาคารากท่ีสองของ 289 และ (ข) ขั้นตอนในการ

คํานวณคารากที่สอง 



 
รูปที่ 2 (ก) การตีความปญหาการหาคารากท่ีสองเปนภาพทางเราขาคณิต 

และ (ข) การแบงพื้นที่ภาพออกเปนส่ีสวน (x = 10a + b) 

 

2. การอธิบายระเบียบวิธีการหาคารากที่สอง 

รูปที่ 2 (ก) แสดงการนําเสนอปญหาการหาคารากที่สอง

ในกรณีทั่วไปดวยภาพทางเรขาคณิตสองมิติ คือ หากเราทราบ

คา x2 แลว เราตองการทราบวา คา x เทากับเทาใด โดยมองวา 

x2 คือพื้นที่ของสี่เหลี่ยมจตุรัสที่มีความยาวดานคือ x ดังนั้นใน

เบ้ืองตนหากเราแบง x ในระบบเลขฐานสิบออกเปนสองหลักคือ 
 

        x = 10a + b   (1) 
 

โดย a และ b คือตัวเลขโดด (มีคาเทากับ 0, 1, 2, … หรือ 9 

เทานั้น) ในหลักสิบและหลักหนวยตามลําดับ เราจะสามารถแบง

สี่เหลี่ยมจตุรัสที่เราทราบพื้นที่ (คือ x2) ออกเปนสี่สวนดังรูปที่  

2 (ข) หรือสามารถอธิบายดวยสมการพหุนามกําลังสอง คือ 
 

       x2 = (10a + b)2 = 100a2 + 2 ¢ 10ab + b2 (2) 
 

การหาจํานวนที่ยกกําลังสองแลวไดคาไมเกินตัวเลขกลุม

หนาสุดในขั้นตอนที่ 2 ในรูปที่ 1 (ข) นั้น คือการหาคา a ในรูป

ที่ 2 (ข) โดยพิจารณเฉพาะคาตัวเลขในหลักสูงกวารอย (100a2) 

นั่นเอง โดยเมื่อไดคา a2 แลวเราจึงทําการลบออกจากคาในหลัก

รอยขึ้นไปของคา x2 ในขั้นตอนที่ 3 ในรูปที่ 1 (ข) ซึ่งจะทําใหได

พื้นที่ ที่เหลืออยู 3 สวนที่มีขนาด 10ab สองสวน และ b2 หนึ่ง

สวนน่ันเอง 

การพิจารณาในลําดับถัดไปโดยการดึงตัวเลขสองหลักถัดลงไป

มาพิจารณา เสมือนกับการนําคา a ที่หาไดมาคูณ 10 (=10a) 

และสําหรับการคูณดวยสองนั้นเกิดจากความจริงที่วาพื้นที่

 

 
รูปที่ 3 การพิจารณาเปนภาพทางเรขาคณิตในกรณีทั่วไปของปญหาการ

หาคารากท่ีสอง 

 

สวนที่เหลือจาก x2  10
2a2  มีสองสวนที่มีขนาด 10ab 

โดยจากความจริงท่ีวา 
 

         20ab + b2 = (20a + b) ¢ b  (3) 
 

นํามาซึ่งกระบวนการหาเลขโดด (คือคาของ b) มาเติมในหลัก

ถัดไป ซึ่งก็คือคา 20a + b แลวนําเลขนั้นมาคูณกับ b เพื่อ

นํามาลบออกจากสวนที่เหลือจาก x2  102a2 โดยสําหรับกรณี

อยางงายที่แสดงเปนตัวอยางในบทความนี้ (คือ 
p

289 = 17) 

การพิจารณาจะสิ้นสุดลงท่ีการหาคา b 

ในกรณีทั่วไป ซึ่งเปนการหาคารากที่สองของจํานวนเต็ม

หลาย ๆ หลักเราสามารถแบงหรือบอกวา x เปนจํานวน n หลัก 

(โดยในเบื้องตนเราละเลยการหาคาตัวเลขหลังจุดทศนิยมของ x 

กอน) นั่นคือเราพิจารณาให 
 

      x = 10n¡1a1 + 10n¡2a2 + : : : + 10an¡1 + an (4) 
 

เราสามารถใชการพิจารณาภาพทางเรขาคณิตที่บรรยายมา

ขางตนไดเชนเดียวกัน โดยภาพในกรณี n หลักนี้แสดงดังรูปที่ 3 

การหาคา x จากคา x2 ก็ทําไดในลักษณะการทําซ้ําเดิมในลําดับ

ถัดไป ซึ่งหากเราตองการหาคาตัวเลขหลังจุดทศนิยมของ x เรา



ก็สามารถทําไดโดยการพิจารณาเทอมที่มีตัวเลขยกกําลังติดลบ

ของสิบซ่ึงเปนฐานของคาตัวเลขที่เราพิจารณาดวย 

3. ระเบียบวิธีการหาคารากที่สาม 

จากแนวคิดในการอธิบายระเบียบวิธีการหาคารากที่สองที่

นําเสนอในหัวขอที่แลว เราสามารถนํามาใชสังเคราะหระเบียบ

วิธีการหาคารากที่สามของจํานวนจริงใด ๆ ได ดังแสดงในรูปที่ 

4 โดยรูปที่ 4 (ก) แสดงการตีความปญหาการหาคารากที่สาม

ดวยรูปภาพทางเรขาคณิตสามมิติ คือ หากเราทราบคา x3 แลว 

เราตองการทราบวา คา x เทากับเทาใด โดยการมองวา x3 คือ

ปริมาตรของลูกบาศกสี่เหลี่ยมที่มีความยาวในแตละดานคือ x 

ดังนั้นในเบื้องตนหากเราแบง x ในระบบเลขฐานสิบออกเปน

สองหลักดังสมการที่ (1) เราจะตองหาคา a ที่ทําให a3 นอย

กวาเลขในหลักพันขึ้นไปของคา x3 จากนั้นจึงทําการลบ x3 ออก

ดวย 10
3a3 แลวนําเลขในสามหลักถัดไปมาพิจารณาดวย โดย

เราจะตองคํานวณหาคา b ที่ทําให (300a2 + 30ab + b2)·b มี

คานอยกวาหรือเทากับ x3 
10

3a3  

ระเบียบวิธีที่นําเสนอนี้ไดมาจากการพิจารณาวิเคราะห

ปริมาตรของสวนตาง ๆ ของภาพในรูปที่  4 (ข) หรือการ

วิเคราะหสมการพหุนามกําลังสาม คือ 
 

  x3 = (10a + b)3 = 103a3 + 300a2b + 30ab2 + b3  (5) 
 

ในการพิจารณาตัวเลขจํานวนจริง x3 ใด ๆ นั้นเราสามารถ

ทํากระบวนการหารากที่สามที่กลาวมาขางตนนี้โดยการหาคา

ตัวเลขโดดในลําดับถัดไปเร่ือย ๆ ซึ่งทําใหไดระเบียบวิธีการหา

รากท่ีสามดังเชนท่ีแสดงในแหลงอางอิงอื่น ๆ เชน [2] และ [3]  

4. สรุป 

ในบทความนี้  ระเบียบวิธีการหาคารากที่สองไดถูก

นําเสนอและอธิบายในรูปแบบของภาพทางเรขาคณิตสองมิติ

และสมการพหุนาม โดยตัวอยางที่นําเสนอในบทความนี้เปน

ตัวเลขสองหลักเพ่ือใหสามารถเชื่อมโยงกับภาพที่แสดงได

 
รูปที่ 4 (ก) การตีความปญหาการหาคารากที่สามเปนภาพทางเราขาคณิต 

และ (ข) การแบงปริมาตรของสวนตาง ๆ ในภาพออกเปนแปด

สวน (x = 10a + b) 

 

โดยงาย ซึ่งภาพนี้สามารถขยายไปสูกรณีการหารากที่สองของ

จํานวนจริงท่ัวไปได จากแนวคิดการหาคารากที่สองท่ีนําเสนอนี้ 

เราสามารถนําไปพิจารณาสรางระเบียบวิธีการหาคารากที่สาม

ของตัวเลขใด ๆ ตอไปได 

การตอยอดผลงานนี้อาจเปนการพิจารณาการหาระเบียบ

วิธีการหาคารากของจํานวนจริงใด ๆ ในลําดับสูงขึ้นตอไป (คือ

หาคา x เมื่อทราบคา xn) การหาระเบียบวิธีการหารากของ

จํานวนเชิงซอน การนําเสนอเชิงเรขาคณิตของลูกบาศกไฮเปอร 

(hypercube) หรือการหาระเบียบที่มีประสิทธิภาพในการ

คํานวณหาคารากตาง ๆ ตอไป 
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